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Klarifikasi yang dimaksud adalah sebagai berikut :

Mengajukan tambahan beberapa artikel untuk menambah angka kredit bidang penelitian
Mengungah Dokumen Bukti Korespondensi pada artikel Jurnal IImiah Internasional Bereputasi
Memperbaiki Kebutuhan dan Formasi Jabatan, dan

Memberikan Klarifikasi Karya IImiah

No. | Komentar Reviewer

Klarifikasi Pengusul

1 Jurnal ilmiah internasional bereputasi
Judul Artikel: Inclusion between
generalized stummel classes and other
function spaces, Penulis: Tumalun N.K.,
Nama Jurnal: Mathematical Inequalities
and Applications, Volume Jurnal: 23,
Tahun Terbit Jurnal: 2020, Halaman:
547-562, ISSN: 13314343, Penerbit:
PUBLISHER Element d.o.o., DOI:
https://doi.org/10.7153/mia-2020-23-45
Keterangan Tambahan: INDEKS
SCOPUS Q2 [Lihat URL] [Lihat DOI]
[Lihat URL Dokumen] [Lihat URL
Dokumen Cek Similarity atau
Originality] [Lihat URL index jurnal ]
[Lihat URL Dokumen Bukti
Korespondensi]

Komentar dari Reviewer :

1. Karya ilimiah ini tidak akan dijadikan syarat
khusus kenaikan JF, karena sudah 3 (tiga)
artikel yang diterima sebagai syarat khusus.

2. Karya ilimiah ini di-submit di jurnal saat
pengusul sedang tugas belajar di ITB. Tetapi,
status pengusul adalah dosen tetap (PNS) di
Unima, sebelum, saat, dan sesudah tugas
belajar.

3. Dalam PO PAK Dikti 2019 (beserta
suplemen-suplemennya), tidak ada
persyaratan afiliasi harus sesuai dengan PT
(dalam hal ini Unima) tempat pengusul
bekerja sebagai dosen yang diusulkan dalam
JF. Pengusul merupakan kontributor terbesar
dalam penulisan karya ilimiah ini. Hal ini
dapat terlihat dalam artikel karena pengusul
merupakan penulis pertama. Pengusul bukan



http://www.unima.ac.id/

Karil terbit pada jurnal international
terindeks Scopus, dengan SJR.0.696.
Pengusul penulis ke 1 dari 3, PK=penulis
ke 1. Bukti korespondensi tidak
dilampirkan. Bidang karil analisis
matematika, sesuai dengan scope jurnal.
Bidang S3 analisis matematika, bidang
penugasan LK analisis matematika. Ada
kesesuaian antara bidang S3, bidang
penugasan LK, dan bidang karil. Karena
AFILIASI pengusul berbeda dengan yang
seharusnya, maka karil tidak dinilai.
Ditolak

corresponding author (penulis kedua yang
merupakan corresponding author), sehingga
pengusul tidak mempunyai bukti
korespondesi yang dapat dilampirkan.

Mohon kebijaksanaan reviewer untuk
mempertimbangkan karya ilimiah agar
KUM/angka kredit karya ilimiah ini dapat
dihitung

Jurnal ilmiah internasional bereputasi
Judul Artikel: SOME NOTES ON THE
INCLUSION BETWEEN MORREY
SPACES, Penulis: Tuerah P.E.A., Nama
Jurnal: Journal of Mathematical
Inequalities, Volume Jurnal: 16, Tahun
Terbit Jurnal: 2022, Halaman: 355-362,
ISSN: 1846579X, Penerbit: PUBLISHER
Element d.o.o, DOI:
https://doi.org/10.7153/jmi-2022-16-26

Keterangan Tambahan:

INDEKS SCOPUS Q2 [Lihat URL]
[Lihat DOI] [Lihat URL Dokumen]
[Lihat URL Dokumen Cek Similarity
atau Originality] [Lihat URL index jurnal
] [Lihat URL Dokumen Bukti
Korespondensi]

Komentar dari Reviewer :

Karil terbit pada jurnal international
terindeks Scopus, dengan SJR.0.472.
Pengusul penulis ke 2 dari 2, PK=penulis
ke 2. Bidang karil analisis matematika,
sesuai dengan scope jurnal. Bidang S3
analisis matematika, bidang penugasan
LK analisis matematika. Ada kesesuaian
antara bidang S3, bidang penugasan LK,
dan bidang karil. Karil belum dapat
dinilai, karena (1) Cek similarity salah,
(2) bukti korespondensi belum
disertakan. Pengusul agar memperbaiki
usulan, dengan (1) dilakukan ulang cek
similarity dan mengunggah hasilnya ke
sistem PAK Dikti. (2) mengunggah bukti
korespondensi

Karya ilimiah pengusul ini tidak akan
dijadikan syarat khusus kenaikan JF, karena
sudah 3 (tiga) artikel pengusul yang diterima
sebagai syarat khusus.

Bukti korespondesi dan uji/cek similarity

| sudah diperbaiki.

Mohon kebijaksanaan reviewer untuk
mempetimbangkan karya ilimiah pengusul ini
agar KUM/angka kreditnya dapat dihitung

Jurnal ilmiah internasional bereputasi
Judul Artikel: Some function spaces and
their applications to elliptic partial
differential equations, Penulis: NK
Tumalun, DI Hakim, H Gunawan, Nama
Jurnal: Math. Vesnik (in press), 2022,
Volume Jurnal: 1, Tahun Terbit Jurnal:
2022, Halaman: 1, ISSN: ISSN 2406-
0682 (Online), ISSN 0025-5165 (Print),
Penerbit: PUBLISHER Drustvo
Matematicara Srbije, SJR: 0,24
Keterangan Tambahan: INDEKS
SCOPUS Q3 [Lihat URL] [Lihat URL
Dokumen] [Lihat URL Dokumen Cek
Similarity atau Originality] [Lihat URL
index jurnal ] [Lihat URL Dokumen
Bukti Korepondensi

1. Karya ilimiah pengusul ini tidak akan

dijadikan syarat khusus kenaikan JF, karena
sudah 3 (tiga) artikel pengusul yang diterima
sebagai syarat khusus.

. Artikel pengusul ini dapat diunduh melalui

tautan
http://www.vesnik.math.rs/landing.php?p=mv
232.cap&name=mv23201. Dalam artikel
pengusul ini, tercatat artikel ini di-submit
pada bulan Oktober 2020, 4 bulan setelah
pengusul selesai studi S3. 3)

Metode pembuktian teorema utama (main
theorem) dalam artikel pengusul ini, berbeda
dengan yang pengusul lakukan dalam
disertasi pengusul. Dalam artikel ini pengusul



https://doi.org/10.7153/jmi-2022-16-26

Komentar dari Reviewer :

Karil merupakan bagian disertasi
pengusul, diterbitkan setelah ybs lulus
studi S3, tidak ada pengembangan.
Sesuai ketentuan yang ada pada PO PAK
2019, Kkaril tidak dinilai (ditolak)

menggunakan teknik aproksimasi terhadap
solusi lemah persamaan untuk mengatasi
fungsi komposisi turunan lemah (yang
sepengetahuan pengusul tidak ada alat
matematis untuk mengkalkulasi fungsi
komposisi tersebut).

Mohon kebijaksanaan reviewer untuk
mempertimbangkan karya ilimiah agar
KUM/angka kredit karya ilimiah ini dapat
dihitung

Jurnal nasional
DOAJ/CABI/Copernicus/Peringkat 3
dan 4

Judul Artikel: PEMBELAJARAN
DARING PADA PELAJARAN
MATEMATIKA SISWA KELAS XI
IPA SMA NEGERI 1 TOMOHON,
Penulis: Krista Monika Ransun; Anetha
L.F. Tilaar; Nicky Kurnia Tumalun,
Nama Jurnal: Jurnal Lebesgue : Jurnal
IImiah Pendidikan Matematika,
Matematika dan Statistika, Volume
Jurnal: Vol. 4 No. 1 (2023): Jurnal
Lebesgue, Tahun Terbit Jurnal: 2023,
Halaman: 236-245, ISSN: 27218929,
Penerbit: LPPM Bina Bangsa , DOI:
https://doi.org/10.46306/Ib.v4i1.240

Keterangan Tambahan:

INDEKS SINTA 4 [Lihat URL] [Lihat
DOI] [Lihat URL Dokumen] [Lihat URL
index jurnal ]

Komentar dari Reviewer :
Isi artikel tidak memenuhi kaidah
penelitian. Artikel tidak dinilai

Karya ilimiah ini dipulikasikan dalam jurnal
nasional Sinta 4.

. Artikel ini merupakan hasil penelitian dalam

Skripsi mahasiswa bimbingan pengusul. Oleh
karena itu kualitas penelitian ini sesuai
dengan kemampuan mahasiswa pada program
sarjana.

Mohon kebijaksanaan reviewer untuk
mempetimbangkan karya ilimiah ini agar
KUM/angka kreditnya dapat dihitung

Jurnal nasional
DOAJ/CABI/Copernicus/Peringkat 3
dan 4

Judul Artikel: PENGEMBANGAN
PERANGKAT PEMBELAJARAN
PROBLEM BASED LEARNING
PENDEKATAN OPEN ENDED
MATERI SEGIEMPAT DAN
SEGITIGA, Penulis: Hanietje Detly
Timbuleng; Santje Salajang; Nicky
Tumalun, Nama Jurnal: Jurnal
Pendidikan Matematika Unpatti, Volume
Jurnal: Vol 2 No 3 (2021): Jurnal
Pendidikan Matematika Unpatti, Tahun
Terbit Jurnal: 2021, Halaman: 81-88,
ISSN: 27236870, Penerbit: JPM Unpatti ,
DOI:
https://doi.org/10.30598/jpmunpatti.v2.i3

.p81-88

Keterangan Tambahan:

INDEKS SINTA 4 [Lihat URL] [Lihat
DOI] [Lihat URL Dokumen] [Lihat URL
index jurnal ]

Komentar dari Reviewer :
Artikel/paper membahas tentang
langkah-langkah

Karya ilimiah pengusul ini dipublikasikan
dalam jurnal nasional Sinta 4.

. Artikel ini merupakan hasil penelitian dalam

Skripsi mahasiswa, yang merupakan
mahasiswa bimbingan pengusul. Oleh karena
itu kualitas penelitian ini sesuai dengan
kemampuan mahasiswa pada program
sarjana.

Mohon kebijaksanaan reviewer untuk
mempetimbangkan karya ilimiah ini agar
KUM/angka kreditnya dapat dihitung



https://doi.org/10.46306/lb.v4i1.240
https://doi.org/10.30598/jpmunpatti.v2.i3.p81-88
https://doi.org/10.30598/jpmunpatti.v2.i3.p81-88

pembuatan/pengembangan perangkat
pembelajaran. Isi paper bukan termasuk
hasil kegiatan penelitian. Paper tidak
dinilai

Jurnal nasional
DOAJ/CABI/Copernicus/Peringkat 3
dan 4

Judul Artikel: DESKRIPSI
PEMBELAJARAN DARING MATA
PELAJARAN MATEMATIKA PADA
MASA PANDEMI COVID-19, Penulis:
KK Malonda, | Domu, NK Tumalun,
Nama Jurnal: Jurnal Lebesgue: Jurnal
IImiah Pendidikan Matematika,
Matematika danA ..., 2023, Volume
Jurnal: 4, Nomor Jurnal: 1, Tahun Terbit
Jurnal: 2023, Halaman: 316, ISSN: p-
ISSN 2721-8929, e-ISSN 2721-8937,
Penerbit: Univ. Bina Bangsa

Keterangan Tambahan:
INDEKS SINTA 4 [Lihat URL] [Lihat
URL Dokumen] [Lihat URL index jurnal

]

Komentar dari Reviewer :
Isi artikel tidak memenuhi kaidah
penelitian. Artikel tidak dinilai

1. Karya ilimiah ini dipulikasikan dalam jurnal
nasional Sinta 4.

2.

Artikel ini merupakan hasil penelitian dalam
Skripsi mahasiswa, yang merupakan
mahasiswa bimbingan pengusul. Oleh karena
itu kualitas penelitian ini sesuai dengan
kemampuan mahasiswa pada program
sarjana.

Mohon kebijaksanaan reviewer untuk
mempetimbangkan karya ilimiah ini agar
KUM/angka kreditnya dapat dihitung

Jurnal nasional terakreditasi (Sinta 1
dan 2)

Judul Artikel: AN EXISTENCE AND
UNIQUENESS OF THE WEAK
SOLUTION OF THE DIRICHLET
PROBLEM WITH THE DATA IN
MORREY SPACES, Penulis: Nicky
Kurnia Tumalun, Nama Jurnal:
BAREKENG: Jurnal llmu Matematika
dan Terapan, Volume Jurnal: Vol 16 No
3 (2022): BAREKENG: Jurnal Ilmu
Matematika dan Terapan, Tahun Terbit
Jurnal: 2022, Halaman: 829-834, ISSN:
19787227, Penerbit: FMIPA
PATTIMURA , DOI:
https://doi.org/10.30598/barekengvoll6is

s3pp829-834

Komentar dari Reviewer :

Karil terbit pada jurnal nasional
peringkat 2. Pengusul penulis ke 1 dari 1.
Bukti korespondensi tidak dilampirkan.
Bidang karil analisis matematika, sesuai
dengan scope jurnal. Bidang S3 analisis
matematika, bidang penugasan LK
analisis matematika. Ada kesesuaian
antara bidang S3, bidang penugasan LK,
dan bidang karil. Ada beberapa
kesalahan terkait bahasa. Tidak
ditemukan adanya indikasi plagiasi.
Kualitas jurnal cukup.

Bukti Korespondensi Untuk Jurnal
Nasional dan Jurnal Nasional Terakreditasi
(1 sd 6) tidak diperlukan karena TIDAK
DIMINTA pada aplikasi, URL Dokumen
Bukti Korespondensi (Wajib) TIDAK
ADA / TIDAK DISIAPKAN.

Pada Aplikasi, URL Dokumen Bukti
Korespondensi (Wajib) hanya
diberlakukan/diminta pada
JURNAL/PROSIDING
INTERNASIONAL, JURNAL
INTERNASIONAL BEREPUTASI.

Jurnal nasional terakreditasi (Sinta 1
dan 2)

Judul Artikel: FUNGSI ELEMEN
KELAS STUMMEL MODULUS
TERBATAS TETAPI BUKAN

Klarifikasi pengusul sama dengan
penjelasan pada angka / nomor 7 (tujuh)



https://doi.org/10.30598/barekengvol16iss3pp829-834
https://doi.org/10.30598/barekengvol16iss3pp829-834

ELEMEN DARI KELAS STUMMEL,
Penulis: Nicky Kurnia Tumalun, Nama
Jurnal: BAREKENG: Jurnal limu
Matematika dan Terapan, Volume Jurnal:
Vol 15 No 1 (2021): BAREKENG:
Jurnal 1lmu Matematika dan Terapan,
Tahun Terbit Jurnal: 2021, Halaman:
077-084, ISSN: 19787227, Penerbit:
FMIPA PATTIMURA , DOI:
https://doi.org/10.30598/barekengvoll5is

s1pp077-084

Komentar dari Reviewer :

Karil terbit pada jurnal nasional
peringkat 2. Pengusul penulis ke 1 dari 1.
Bukti korespondensi tidak dilampirkan.
Bidang karil analisis matematika, sesuali
dengan scope jurnal. Bidang S3 analisis
matematika, bidang penugasan LK
analisis matematika. Ada kesesuaian
antara bidang S3, bidang penugasan LK,
dan bidang karil. Tidak ditemukan
adanya indikasi plagiasi. Tata tulis
kurang bagus, ada beberapa kalimat
yang diawali dengan simbol. Kualitas
jurnal cukup.

Jurnal nasional biasa

Judul Artikel: ANALISIS KESALAHAN
PESERTA DIDIK DALAM
MENYELESAIKAN SOAL
MATEMATIKA MATERI OPERASI
MATRIKS, Penulis: V Oroh, O
Manurung, NK Tumalun, Nama Jurnal:
ADIBA: JOURNAL OF EDUCATION 2
(2), 282-291, 2022, Volume Jurnal: 2,
Nomor Jurnal: 2, Tahun Terbit Jurnal:
2022, Halaman: 282, ISSN: e-ISSN:
2808-4721, Penerbit: ADIBA:
JOURNALOF EDUCATION

Komentar dari Reviewer :

Karil terbit pada jurnal nasional.
Pengusul penulis ke 3 dari 3. PK=penulis
ke 1. Bukti korespondensi tidak
dilampirkan. Bidang karil pendidikan,
sesuai dengan scope jurnal. Bidang S3
analisis matematika, bidang penugasan
LK analisis matematika. Ada
ketidaksesuaian antara bidang karil
dengan bidang S3 dan bidang penugasan
LK. Tidak ditemukan adanya indikasi
plagiasi. Pengambilan kesimpulan masih
terlalu dini, hanya didasarkan pada satu
kali pengamatan. Kualitas jurnal kurang.

Klarifikasi pengusul sama dengan
penjelasan pada angka / nomor 7 (tujuh)

10

Jurnal nasional peringkat 5 dan 6
Judul Artikel: ANALISIS KESALAHAN
SISWA DALAM MENYELESAIKAN
SOAL CERITA BENTUK ALJABAR
MENGGUNAKAN PROSEDUR
NEWMAN, Penulis: Angelia Augifty
Evan Karouw; Nicky K. Tumalun; Jorry
F. Monoarfa, Nama Jurnal: Jurnal Sains
Riset, Volume Jurnal: Vol 13, No 1
(2023): April 2023, Tahun Terbit Jurnal:
2023, Halaman: 41-46, ISSN: 20880952,

Klarifikasi pengusul sama dengan
penjelasan pada angka / nomor 7 (tujuh)



https://doi.org/10.30598/barekengvol15iss1pp077-084
https://doi.org/10.30598/barekengvol15iss1pp077-084

Penerbit: Institut Pendidikan Tapanuli
Selatan, DOI:
https://doi.org/10.47647/jsr.v13i1.874

Komentar dari Reviewer :

Karil terbit pada jurnal nasional
peringkat 5. Pengusul penulis ke 2 dari 3.
PK=penulis ke 1. Bukti korespondensi
tidak dilampirkan. Bidang Kkaril
pendidikan, sesuai dengan scope jurnal.
Bidang S3 analisis matematika, bidang
penugasan LK analisis matematika. Ada
ketidaksesuaian antara bidang karil
dengan bidang S3 dan bidang penugasan
LK. Tidak ditemukan adanya indikasi
plagiasi. Pengambilan kesimpulan masih
terlalu dini, hanya didasarkan pada satu
kali pengamatan. Referensi sangat sedikit
jumlahnya. Kualitas jurnal kurang

11

Jurnal nasional peringkat 5 dan 6
Judul Artikel: PENERAPAN MODEL
PEMBELAJARAN KOOPERATIF TIPE
PAIR CHECK PADA POKOK
PEMBAHASAN SEGITIGA DI KELAS
VII SMP NEGERI 1 TOMBATU,
Penulis: Therezia Imelda Oroh; Anekke
Pesik; Nicky K. Tumalun, Nama Jurnal:
Jurnal Sains Riset, Volume Jurnal: Vol
12, No 3 (2022): November 2022, Tahun
Terbit Jurnal: 2022, Halaman: 594-598,
ISSN: 20880952, Penerbit: Univ. Jabal
Ghafur , DOI:
https://doi.org/10.47647/jsr.v12i3.826

Komentar dari Reviewer :

Karil terbit pada jurnal nasional
peringkat 5. Pengusul penulis ke 3 dari 3.
PK=penulis ke 1. Bukti korespondensi
tidak dilampirkan. Bidang Kkaril
pendidikan, sesuai dengan scope jurnal.
Bidang S3 analisis matematika, bidang
penugasan LK analisis matematika. Ada
ketidaksesuaian antara bidang karil
dengan bidang S3 dan bidang penugasan
LK. Tidak ditemukan adanya indikasi
plagiasi. Pengambilan kesimpulan masih
terlalu dini, hanya didasarkan pada satu
kali pengamatan. Referensi sangat sedikit
jumlahnya. Kualitas jurnal kurang

Klarifikasi pengusul sama dengan
penjelasan pada angka / nomor 7 (tujuh)

12

Jurnal nasional peringkat 5 dan 6
Judul Artikel: PENGARUH MODEL
PEMBELAJARAN PROBLEM BASED
LEARNING BERBANTUAN
SOFTWARE GEOGEBRA PADA
MATERI BANGUNRUANG SISI
DATAR DI KELAS VIII SMP NEGERI
6 TONDANO, Penulis: Nirma Potabuga;
Nicky K. Tumalun; Jorry F. Monoarfa,
Nama Jurnal: Jurnal Sains Riset, Volume
Jurnal: Vol 12, No 3 (2022): November
2022, Tahun Terbit Jurnal: 2022,
Halaman: 587-593, ISSN: 20880952,
Penerbit: Univ. Jabal Ghafur , DOI:
https://doi.org/10.47647/jsr.v12i3.827

Klarifikasi pengusul sama dengan
penjelasan pada angka / nomor 7 (tujuh)



https://doi.org/10.47647/jsr.v13i1.874
https://doi.org/10.47647/jsr.v12i3.826
https://doi.org/10.47647/jsr.v12i3.827

Komentar dari Reviewer :

Karil terbit pada jurnal nasional
peringkat 5. Pengusul penulis ke 2 dari 3.
PK=penulis ke 1. Bukti korespondensi
tidak dilampirkan. Bidang Kkaril
pendidikan, sesuai dengan scope jurnal.
Bidang S3 analisis matematika, bidang
penugasan LK analisis matematika. Ada
ketidaksesuaian antara bidang karil
dengan bidang S3 dan bidang penugasan
LK. Tidak ditemukan adanya indikasi
plagiasi. Pengambilan kesimpulan masih
terlalu dini, hanya didasarkan pada satu
kali pengamatan. Kualitas jurnal kurang.

Demikian Perbaikan Usul Penilaian Angka Kredit kami sampaikan, semoga dapat diterima dengan baik
untuk proses selanjutnya.

Atas perhatian Saudara, kami mengucapkan terima kasih.

Tembusan :

1. Irjen Kemendikbudristek di Jakarta
2. Dirjen Kemendikbudristek di Jakarta
3. Dekan FMIPAK Unima.
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SOME NOTES ON THE INCLUSION BETWEEN MORREY SPACES

PHILOTHEUS E. A. TUERAH AND NICKY K. TUMALUN"

(Communicated by L. Liu)

Abstract. In this paper, we show that the Momey spaces .ﬁf; (") cannot be contained in the
weak Morrey spaces w. .ﬁf_, (") for g1 # g2. We also show that the vanishing Morrey spaces

. H(R") are not empty and properly contained in the Morrey spaces ./ ("),

1. Introduction
&)
Let 1 < p< g<oo and n= 2. The Morrey space .#4 (R") is the set of all
functions f € L‘EJC[R"] for which

1.1
||f||,,f4j’=am-lp ]| X047 F || flleBiar)) <o
]

=

where

1
P
Hﬂmwmm=(L“JﬂﬂW¢)-

Here B(x.r) is the open ball in Euclidean space " with center x and radius r,El
|B(x,r)| denotes its Lebesgue measure. Meanwhile, the weak Morrey space w.#} (R")
is defined to be the set of all functions f < wL] (") for which

loc
11
LAl . iy :q;'p U|B[-‘f,r)| TP fllwrrBian) < oo
xERT S
where ? .
||f||l1'r'~'”i_3{x1f);' = SUEIH}-‘ € Blx,r): |f(y >g}|ﬁ ’
| =
and [{y € B{x,r):|f(y)| =1} alsodeuotes@]_,ebesgue measure of the set {y € B(x,r):

|f(¥)| = t}. Now, we define

VMR = {f €M (R"): il_ina Mr(r) = 0} _.

Mathematics subject classification (2020): 460E30, 42B35.
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where

1 1
Wf{!’) = sup |B(x,r)|9 7 ||f||LPt_Bt_.r.rJ,'l-
xeR”
The set ¥.#%(IR") is called the vanishing Morrey space. 1t is clear that . #} (R") is
a subset @ ,(_f(lﬁﬁ"J,

The Morrey spaces were introduced by C. B. Morrey [1] and the vanishing Morrey
spaces were introduced in [2]. Recently, many authors are attracted in studying the in-
clusion properties between Morrey spaces [3,4, 5, 6, 7, 8]. One interesting result stated
in [5, Remark 4.5], that is, the weak Morrey spaces w..ﬁ?’cﬁ (") cannot be contained
in the weak Morrey spaces w.x&’.ﬂ";(l[{") and vice versa, for distinct values g, and g-.
This statement was deduced by a characterization of inclusion between weak Morrey
spaces and its parameters, which is proved by using Closed Graph Theorem and Mor-
rey norm estimz r the characteristic functions of balls [5, Theorem 4.4]. Regarding
to the inclusion between vanishing Morrey spaces and Morrey spaces over a bounded
domain, it was stated in [9] that the vanishing Morrey spaces are properly contained in
the I\arrey spaces without giving an explicit counter example.

In this paper, we will prove that the Morrey spaces .#,, (R") cannot be contained
in the weak Morrey spaces w.#J,(R") and the Morrey spaces .#,(R") cannot be
contained in the weak Morrey spaces w..féﬂﬁ (I&"), for different values ¢, and ¢g-. This
result is more general and sharp than the previous result in [5] since we can recover
that previous result and the fact that . 1}”(1[%”) is a proper subset of w..f,%,/cf(l[{") (6,
Theorem 1.2]. We also note that our method here is different than in [5] because we
give a function which belongs to .#}, (R")\w.#}, (") and a function which belongs to
..%’;[R")\w./ﬁﬂﬁ (R"). Furthermore, by using the idea in [8], we also show that the van-
ishing Morrey spaces ¥.#[}(IR") are non empty and properly contained in Ay (R")
by providing some examples.

The positive constant C that appears in the proofs of all theorems may vary from
line to line and the notation C = C(n, p.g) indicates that C depends only on n, p and
q.

2. A note on the inclusion between weak Morrey spaces

Let l<p<g<eand y= ﬁ < n. Define a function f :[E" — K by the formula

ly[*. y#0.

M= o %

(1)
It is clear that 1 — %, < () and n— py > 0 by observing to the given assumptions.
The function f, that appears in Lemma 1 and 3, is defined by (1).

LEMMA 1 {fl‘ = ]R” ﬂﬂd r }':}, fhé?ﬂ ||f||U’Iﬁ_B{.\',r}} g CI’J;’_]' e CI':_:_:_,'FI 'Wf,grg
=C(n,p,q).
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qumolc that
[ iroiray= | I~y + | I~y
JB{x.r) {vl=lx—yl<r} {lx—yl<I¥}r{l—yl<r}
=1+1I

Since n — py >0, we have
I< / h’l_PTd}" —C /" rn—py—Jdr — PPy
e ’ Jo

and

Hg[ lx —y|~PYdy = C Pl — Oy
{e—y<r}

by using polar coordinate for radial function. Therefore

P 1
| )= fo)Pay) <c (o) =cri i
Wlowin = ([ 1Fora) <c(e =]
SJB(xa)

which proves the lemma. [

The following lemma is not hard to prove. We leave its proof to the reader.

LEMMA 2. Let s >0, M >0, and @ : (0,00) — [0,00). If

sup @(t) =M = sup (1),

D<r=s St <o

then

sup (1) =

1=l

Using the above lemma, we can compute the weak Lebesgue norm of f on the
ball B(0,r) with arbitrary radius r.

r+J?

LEMMA 3. Ifr >0, then ||f||, (o, =Cr ' 7 =Cr it where C = Cin.p.q).

Proof. Let r be an arbitrary positive real number. Note that, for every r > 0, we

have

—|B0.r B0 1) (2)

-<|-—

{y € BO,r): 110 > 1} = | {y € BOr) : [yl <1

We now define @ : (0,00) — [0,20) by the formula

o(r) = t|{y € BO.r) : |f(y)] > 1}]7. 3)
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1
Forevery t =r ', we obtain 1 ¥ < r. Then
{y €B(0.r): || > 1}| = |BO.77) | =Ci
by using (2). This gives us

l L]
(Hy €BON: ) >tr =Cr(177)" =l 77, e ) @

On the other hand, for every ¢ < »~ ¥, we have t_rlf = r. Hence
H{y € B(O,r): [f(¥)] > 1}| = [B(0,r)] = Cr",

which comes from (2). Therefore,

tH{y € BOr): [f)] > 1} 7 =Cu(r™)7 = ek, Ve (0,677]. (5)

We obtain ]
Cr]_ﬁ, r e (r_rrm]
o(t) = L _ o -
() =Curn, Ve (0,77,

by virtue of (4) and (5). Observing ¢ non increasing on (r7,ee) and non decreasing
on (D,r_"']._ since 1 — % = () and ;—'J = 0 respectively, then

sup (1) =Cr 7'r = sup (). (6)

r—Y<ree O<r=r ¥

Thus

R

_ +Jf _h +
||f||u'l.”tBtl[].rjjl =sup@(r) =Cr e =cCra "
o 10

that is concluded from Lemma 2. [ -
20
By taking Lemma 2 and Lemma 3 as the tools, we are ready to state and prove the

first main result of this paper.

THEOREM 1. Let 1 < p<q)<eoand | < p< gy <o Ifq) # g2, then ..f.fﬁﬁ[lfﬁ") g
w. iy, (R") and 45, (R") € w.#} (R").

Proof. We will only prove that ﬁfﬁﬁ (I2") is not contained by w.xfiﬂ_{’l(l[{"]‘ The
proof that . i’a’/(fl (IR") is not contained by w. ﬁ?:fl (IR") can be done by similar method.

Let yy =n/q, and f) : R" — R, defined by the formula

L) y#O,
fl[})—{ 0. y=0.

We will show that f; € ..%((fl(lfﬁ")\_w..%((}r;(lfﬁ”], Let x € B" and r > 0 be arbitrarily
given. According to Lemma 1, by replacing ¥ with ¥, we obtain

n n n £

T n
|Bx,r)| % Pl fillee By S Crit Pre it =C < e,
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This gives us

L1
||fJ||_';d=l = sup [Be.r)| %P ||fillpos < o

xR =0

since x and r are arbitrary. Whence f) . f%‘ﬁfl (I2"). By virtue to Lemma 3, we have

11 no_nom_n 1_1
VFill g = 1B | filliomon = Cr—pri—d — ol a),

Eed

Hence || fi ”u-,/fj’ =co, This is due to arbitrary r and ¢ # ¢g». We conclude that
h & w..f,%fﬂ}r;(l[ﬁ"]._Thus._ we have already proved that .#, (R") € w.#,(R"). O
As an immediate consequence of Theorem 1, we recover the result from [5] which

is stated in the following corollary.

COROLLARY 1. Let l S p< gy <woand 1 < p < g2 <o, If g1 # g2, then
wlly (RY) & wt),(R") and w.# ], (R") & w.i) (R").

3. Anoteon ﬁ inclusion between Morrey spaces and vanishing Morrey spaces

Let 1 < p<g < and § =exp(—1 ip ) Define a function g: E" — K by the
formula 1
wy  \P
—p— , y7#0,
gly) = (m 4 (_In|_\'|}:) SRR (7)
0, y=0,

where ¥ is a characteristic function defined on B = B(0,4).
The function g in the following lemma is defined by (7). This following lemma
shows that the vanishing Morrey spaces in a non empty set.

LEMMA 4, g€ 1’.%’{;(1&"].

Proof. Let xe B" and r = 0 beﬁilrarily given. Note that

11 ZB( v) !
BN lgllmeeny < [ e ———dy
Jhlslx—yl<r |x—y| g |v| 7 (In|y|)?

1
24 P
o e 1s(y) iy
(In|y[)?

{ =yl [y} "_T,IL —‘—
i |x—y| <r} |x—y| WK

=]+l (8)

Now we have two cas@hat is, d < rorr<d. Assume & < r, then we have

1< Ad: ;ahzc( 1 ) 9
<Awwwmmm2y AHSMWMMP} In(3) ) @
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and

1 1
= [y g ———dv< [ dy
: ‘”i,“'.‘li.:l.f‘l:f} |x —}-‘|"_% |1|% (In|y|)? Jx—y <5 [ =y[*(In|x —y[)?

—1
=C|—=]. 10
(ln(m) ' (1)
since 1;’!’”’-""3(111(:))2 decreasing on rval (0,8). Assume r < &. We have
1 —1 —1
1< __— _ww=cl— | <e . 1
s DT (lnm) (ln(m) o
and
I / ! d </ ! d
= — | || < _hp np "“‘-— ] N2 "
S =¥ ¥ nly)2 T St et (nfe=y))?

—1 —1
:C(mn)gcﬂmm)’ (12)

since lfI"p"fq[ll]I:I:l:lz decreasing on interval (0,r) C (0,8). By virtue of (8), (9), (10),
(11), and (12), we conclude that

1_1 —1 37
IB(x,r)|e vllgllerry <I+H<C (m) .
where C = C(n, p.qg). This means g £ .%ﬂf(l[ﬁ”). We remaind to prove
lim.#¢(r) = 0. (13)

r—l

Forevery 0 < r < 8, we have shown that

1\7

This means (13) holds and the proof is done. L[l

Now we define a function that will play as an element of Morrey spaces but not in
the vanishing Morrey spaces. Let 1 << p << ¢ < ==. Forevery k € N, with £ = 3, we set
xp=(27% ..., 0) € R" and

8%, yeB(x.8%),
ug(y) = _ “k
0: }EB(‘Q-S J

Define a function u : B" — & by the formula

mw=(imw0. (14)
k=3

We first claim that u belongs to the Morrey spaces .#, (R").
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LEMMA 5. u € .#) (R").
Proof. Let x € " and r > 0 be arbitrarily given. There are two casses: (i) x ¢

B(x;.2(47%)) for every k = 3, or, (ii) x € B(x;,2(47/)) for some j = 3. Assume (i)
holds. Then

20479) < xr—xe| < =yl +ly—x| < r+47F,

. _ . e — D
for every y € B(x,r) M B(x;, 8 "‘), This means r ¢ " < 4" % and

wp _ up g
ra "/ lu(y)|Pdy < 24“' "r‘/ 8¢ “dy
JBxr) fa Blxr)NB{x, 8F)
e
<C E Al u{ (15)

where C depends on n. Assume ( 11)ds Since {B(x;,2(4~ "‘)J}k;; is a disjoint col-
lection, then there is only one j = 3 such that x € B(x;.2(4 7)) and x ¢ B(.rk,2(4_’r‘))
for every k = 3 with &k # j. Note that

np _ e
rd "/ _ uj(}-‘Jd}-‘: ra "
JB{xr)NB(x;877)

where C depends on n, p, and g. By virtue of (16) and the computation of (15), we
have

/ 84ldy <C < o, (16)
BlxrinBix:; &)

np _
ré "[ [u(v)|Pd 1-—:'*! "E/ g (v)dy
JB(xr) =3 Y Blxr)nBxe 875)
mp_
=r "[ Cujly)dy
S Bl r)NB{x; 877)

np

o
iy ui (y)dy
=3 Bt..l'_i';Ith..l'R_g_R ;I

k#)
C CZ")':——HI;. (17)
ff?‘f

where C depends on n, p, and ¢. Combining (16) and (17), whence

1
L1 np P
|mnm«»wmww”=c@«"é |mmwﬂ <C<w,
o JB(x,r)

where C depends on n. p, and g. Therefore u € 4§ (R"). O

The following theorem states that the vanishing Morrey spaces is a non empty
proper subset of the Morrey spaces. This theorem is the second main result in this

paper.
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THEOREM 2. Let 1 < p < g <oo. Then ¥ . #(IR") is a non empty proper subset
of My (R").

Proof. According to Lemmad, ¥ .#{/(R") is non empty, and according to Lemma
5, the function u belongs to .#, (R"). Therefore, we need only to show that u does
not belong to ¥.#(R"). Let 0 < r < 1. By the Archimedan property, there is an
integer k& = 3 such that & % = p. Then

np _
()" zCr [y = c ue(y)dy
Bix.r) Bixg.B-k)
—C 84 kdy > CB"*"f ldy =C >0,
Bixg 87%) Blx 87K

where C depends on n. This means .#(r) is bounded away from zero as r tends to
zero. Thus u ¢ ¥ #5(R"). O
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